TRIANGULOS ¢

PONTOS NOTAVEIS

DEFINICAO

UNIAO DE TRES SEGMENTOS LIGANDO
TRES PONTOS NAO COLINEARES.

| ]




ELEMENTOS 20 TRIANGULO

VERTICES: A, B3, C

K L)

ANGULOS: A, B . C

LADOS: a, b, ¢

PERIMETRO: 2p = & + b + ¢

a.+b+c

SEMI-PERIMETRO: P =

4




ANGULOS NO TRIANGULO

SOMA D0S ANGULOS




ANGULO EXTERNO




EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO, CALCULE O VALOR DE «x.
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180°-3 x

8x: SX + ‘BO':}X

Dx = |g0°

X = \8°




LADOS NO TRIANGULO

TEOREMA

0 MAIOR LADO DE UM TRIANGULO
ESTA 0POSTO A0 MAIOR ANGULO € O
MENOR LADO AO MENOR ANGULO.




DESIGUALIDADE TRIANGULAR

‘CADA LADO DE UM TRIANGULO
€ MENOR QUE
A SOMA 20S OUTROS D0IS.“

MAS PORQUE????

SENAO O TRIANGULO NAO FECHA!Y
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4, 5, 7 "/\




Q(B-\-C

b < a + c

C < a+b




CLASSIFICACAO - ANGULOS

ACUTANGULO: 3 ANGULOS AGUDOS.
/Q\ o < 90°
P < 80°
6 J ¥ < 90°

RETANGULO: 4 ANGULO RETO.

><soo

0BTUSENGULO: A ANGULO O0BTUSO.

o

oY 900




EQUILATERO: 3 LADOS IGVUAIS.
6d = '600

o o «{ = 60°
+

TSOCELES: 2 LADOS IGVUAIS.

N

ESCALEND: 3 LADOS DIFERENTES.




EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO, DETERMINE QUAL O ANGULO
QUE € 0POSTO A0 LADO DE MENOR COMPRIMENTO.







EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO, AB = BD = CD.

CALCULE A RAZAO ENTRE y E x.







EXEMPLO

UM PADAWAN DISPOE DE INUMEROS PALITOS
IDENTICOS. ELE PRETENDE UTILIZA-LOS PARA
FORMAR TRIANGULOS, ARRANTANDO-0S DE FORMA
QUE CADA TRIANGULO SETA FORMADO POR
EXATAMENTE 17 PALITOS.

QUANTOS TRIANGULOS DISTINTOS ESSE PADAWAN
CONSEGUIRA FORMAR?
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EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO, ABCD € UM QUADRADO E ABE €
UM TRIANGULO EQUILATERO.

CALCULE A MEDIDA DO ANGULO «x.
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EXEMPLO

0S LADOS DE UM TRIANGULO SAO DADOS, POR:

x +40 ; 2¢ + & ; 20 - 2«

DETERMINE QUAIS VALORES x PODE ASSUMIR.




X+10 < 2%+4 4 20-%%
X < l4y <&

Cx+ 4§ < x + 10 4+ Q0 - ¢x

3x €< C6
X< 36

a0y

3

20-2x < x +10 ¢ 2x+ 4







MEDIANA

SEGMENTO QUE LIGA O VERTICE DE UM TRI-
ANGULO AO PONTO MEDIO DO LADO O0POSTO.

BARICENTRO

PONTO DE INTERSECAO DAS MEDIANAS.

G




PROPRIEDADES

I- 0 BARICENTRO € O CENTRO DE
GRAVIDADE DO TRIANGULO.

7

II- 0 BARICENTRO DIVIDE AS MEDIANAS
NA PROPORCAO 2 : A







EXEMPLO

SABENDO QUE A AREA DESTACADA NO TRIANGULO
ABAIXO E 7, CALCULE A AREA D0 TRIANGULO ABC.

A










EXEMPLO

SETA 0 TRIANGULO ABC, RETANGULO EM A, COM
AB = 42 € AC - A8. SETA G 0 BARICENTRO DE ABC.

CALCULE O COMPRIMENTO DE BG.







EXEMPLO

CALCULE O COMPRIMENTO DO LADO AB DO TRIAN-
GULO ABAIXO.




ARDG : X = (2a) « (20)

3

AnGu ‘l‘z(Za)‘-l-B — Llata-b:,b

ADGM : 3 = o+ (W) =] @ +ub =9

ba + b = 16 C=b4(asb)




BISSETRIZ

BISSETRIZ INTERNA € 0 SEGMENTO QUE
DIVIDE O ANGULO DE UM TRIANGULO AO MEIO.

oL\ o

BISSETRIZ TAMBEM € 0 CONTUNTO DE
PONTOS EQUIDISTANTES DAS RETAS QUE
FORMAM O ANGULO.




INCENTRO

INCENTRO €E O PONTO DE INTERSECAO DAS
BISSETRIZES DE UM TRIANGULO.

2x + 60°+4 4Q°- | 80P
X =4Q°




PROPRIEDADE

0 INCENTRO ESTA SOBRE CADA UMA DAS
BISSETRIZES D0 TRIANGULO, LOGO, €
EQUIDISTANTE D0S LADOS DO TRIANGULO.

PORTANTO O INCENTRO €E O CENTRO DA
CIRCUNFERENCIA INSCRITA A0 TRIANGULO.




EXEMPLO

NA FIGURA, TEM-SE

AB = AC
BD € BISSETRIZ D0 ANGULO B
CE E BISSETRIZ D0 ANGULO C
ACF = 140°

CALCULE A MEDIDA DO ANGULO DEC.







EXEMPLO

NA FIGURA, I € 0 INCENTRO D0 TRIANGULO ABC,
€E 0 SEGMENTO EF € PARALELO A BC.

SE AC = 42 € AB = 8, QUAL O PERIMETRO DO
TRIANGULO AEF?







EXEMPLO

SETA 0 TRIANGULO ABC DA FIGURA.

A BISSETRIZ INTERNA D0 VERTICE B FORMA
COM A BISSETRIZ EXTERNA D0 VERTICE C UM
ANGULO DE 50°.

DETERMINE A MEDIDA DO ANGULO A.







TEOREMA DA
BISSETRIZ INTERNA
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TEOREMA DA
BISSETRIZ EXTERNA







EXEMPLO

NO TRIANGULO ABC, BD € BE SAO BISSETRIZES
INTERNA € EXTERNA, RESPECTIVAMENTE.

SE AD = § € DC = 3, CALCULE CE.







ALTURA

ALTURA DE UM TRIANGULO € 0 SEGMENTO QUE
LIGA UM VERTICE A RETA SUPORTE D0 LADO
0P0STO.
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ORTOCENTRO

ORTOCENTRO E O PONTO DE INTERSECAO
DAS ALTURAS DE UM TRIANGULO.

POSICAO0 D0 ORTOCENTRO

TRIANGULO ACYTANGULO




TRIANGULO RETANGULO

TRIANGULO 0BTUSENGULO




EXEMPLO

ABC € UM TRIANGULO NO QUAL B = 60° E C = 20"

CALCULE O ANGULO FORMADO PELA ALTURA
RELATIVA A0 LADO BC € A BISSETRIZ INTERNA
20 ANGULO A.







MEDIATRIZ

MEDIATRIZ € A RETA QUE PASSA PERPENDICV-
LARMENTE A UM SEGMENTO NO SEV PONTO MEDIO.
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MEDIATRIZ € TAMBEM O CONJUNTO DE PONTOS DO
PLANO EQUIDISTANTES A DOIS PONTOS DADOS.




CIRCUNCENTRO

CIRCUNCENTRO E O PONTO DE INTERSECAO
DAS MEDIATRIZES DE UM TRIANGULO.

PROPRIEDAIE

0 CIRCUNCENTRO ESTA SOBRE CADA UMA DAS
MEDIATRIZES DE UM TRIANGULO. LOGO, ELE €
EQUIDISTANTE DOS VERTICES D0 TRIANGULO.

PORTANTO, O CIRCUNCENTRO € O CENTRO DA
CIRCUNFERENCIA CIRCUNSCRITA A0 TRIANGULO.




POSICAO DO CIRCUNCENTRO

TRIANGULO ACYTANGULO




TRIANGULO RETANGULO

TRIANGULO 0BTUSANGULO




EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO, CALCULE AS COORDENADAS DO
CIRCUNCENTRO D0 TRIANGULO ABC.







EXEMPLO

NA FIGURA ABAIXO O € O CIRCUNCENTRO D0
TRIANGULO ABC.

CALCULE A MEDIDA DO ANGULO «x.
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EXEMPLO

CALCULE O VALOR D0 ANGULO x SABENDO QUE AB = AC







EXEMPLO

FACA UM ESBOCO DE TODOS 0S PONTOS NOTAVEIS
NOS TRIANGULOS ISOCELES ABAIXO.
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EXEMPLO

SETA 0 TRIANGULO ABC ABAIXO.
HE O ORTOCENTRO €E 0 E O CIRCUNCENTRO.

MOSTRE QUE HAB = OAC.







EXEMPLO

SETAM I O INCENTRO €E H 0 ORTOCENTRO DO
TRIANGULO ISOCELES ABC.

CALCULE O VALOR JDE «x.







L
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RETA DE CULER

(g

<
«

EM _QUALQUER TRIANGULO,
0 CIRCUNCENTRO (0).
0 BARICENTRO (G). E 0 ORTO CENTRO (H)
ESTAO SEMPRE ALINHADOS,
SOBRE A FAMIGERADA,
RETA DE EVLER.




COMO LEMBRARY?

TRIANGULO RETANGULO ISOCELES'




EXEMPLO

A HIPOTENUSA DE UM TRIANGULO RETANGULO
MEDE 2&.

CALCULE A DISTANCIA DO ORTOCENTRO AO
BARICENTRO DESSE TRIANGULO.









