 L)GARES GEOMETRICOS -

C) QD“JUn“O Aos ?on‘\os iov. sm*l&ﬁa')em

cesto ?to?rieéo-ch. .




CLASSICOS

. CIRCONEERENGA -
E: ° \ujw jeomo.‘-hico dos ?9"\'\’05 qoe estoo

0 UM MmMeSmo dis{oncio dc 0§ 1)" Qat\'}o dost.

ﬁ'.\]/?:

£

. EL\PSE -

E: (4 \usow je.omo}him das ?on'\‘OS wd'o» SO o~ das

distoncias & 2 pontos distintos dodos e wnstonte.

A

—7

24




WiPERBOLE -

E: o \usow jeomo.‘-\-ﬁco das ?en'\os wd'a dit‘c.te.nga dos

distoncias & 2 Qac\'ios distintos dados e' wanstoente.

-(MEDIRTRIZ -

£ o \030w jeomo.‘-hico dos ?en'\os qoe estéo o
Uma mesmo distoncio- de dois ?ot\'&o.s disdintos.




- BISSETRIZ -

é V] \03O~c je,omo}\-ﬁco das ?en'\os ﬂoe estco o
oMo mesmo. distoncio de Swas retas secantes.

- PARABOLA-

E: o \Uﬁw jeomm‘-l-ﬁco &as ?e\‘\'\’OS qoa. eStoo o

oma Mmesmo. Sistoncia d¢ om panto ¢ uma ceta.

o/




EXEMPLO O4 (1TA2003)

Sg)am Az(a0), B=(0.2) e C=(aar), ato.

Encontre o ¢qoaq6° do \9304' ol.emz.\-hico dos yen“tos

P - (X)) coda distoncia ote C e iguel a distanus

do rten ﬂo@. po-sso. gor Ae B.

S: J: M X +h
() neo

i) J: mx 406

J: X 46 .'.]m-a :O‘

: |1'X41-\I-a‘

c\\\‘,(.) - difs) . /\ju-a)‘:ftd-o)‘
NAt+ 4

(X-Ob)“-t- (3-&)“ = (x+\!-0~)l
2

2(X-2a% +o +J\-’lay 10') - (x+\l)1—2a(s(+s,) 4o

ax'~ Hox + Uor 4 24" - oy = x‘ﬂxy +j‘-2ax- 20y 4o




2x'~ Hox+ 4o + 2y - hoy = x‘ﬂxy +j‘—2ax- 209 4 &

x‘-'zx\) +:)‘-20.x ~Zo:j 4+ 30: =0




EXEMPLO O2 (ITA2009)

Sgda S o \ojar je.eme.\-hico s pontos cojo. Some. dos
q\)o\dmdos das distoncios o reta £t : x=4 e as
Po;\'\'o P\:(S.Z) e iaua-\ & LI (Dv:h/rmiv\o. S.

R - & Ax-tB\,-tC:o

x4°-1:0

P=(xy)

JIP.A) + d(P &) = &

k]

i 1

1 40

JGesys (g2 {\1-“0\1-1 l)z |

(x-3)+(y-2)" & (x-1) = 4

K-GX4A + X-2x +4 + (3-2)1 - 4

2% - BX 4(‘\;-1)1 - -6

2(&1"“! -I'Z‘) + (3-1)1 = 2
i

+ (y-2)" .
1’ WZ)*




TRANSLAGAO DE €iX0S




EXEMPLO

Se{‘)o; o CONnICo~ )8 -J‘-Zx +’1y -1q9 = 0.
Encontre a Q,iuo»qi.o de 4ol Conicon num novo
SiS"QW\O; dc— W\’AQV\O\&BS (-ily, tel aot oS
-\umos \immr.s SuMmoim .

E': {X-.‘T(+u

-

3 3 J + V
x‘:-j'-ﬁx +Lly-‘|q =0

(X+9) - 2(X+v) - (:jwu\))1 +4(y4v) -1a=9

<1 - 1 - L 1 - . -
X +20%40 ~2X -20 =Y =20y -V +‘c\\,+tw-|q,o
0

K-y + (2R (4-20) + (0-0 2044y -10) 0

?( 5 = 16 -
= X+

N




ROTAGAO DE EiX0S

MOTIVAGAO




P-\»K




\\’ = v
qmse + Jme




Resvmingdo -

S —

{x = X0 - § sind
y -

= XSO 4 y 0sO

Em notocoo moteicial © X = R-)-(

X . R - W3O -§MO
$M© sd




EXEMPLO

Quais séo 08
wordeacdes do
?0'\"0 P- (K.Y):(‘."),‘Snﬁ)

no SiS‘\QMOs AQ Qoordcv\o.dc.s

= X (0O - \7 sSiwd

X33O 4+ y 0sO




(ROTAGRO ©F ONiICAS

Se\jou a CONniCo

AX 4 B\/t-r Cxy +Dx+ Ey+€ =0 .

Queramos encontcor um sistemo de wordencdes

'*05‘ ﬂoz dimimmos .

(i) Os “termos \ineares (D-E- °)

(ic) O 4ermo Lrugado Xy (C=0)

Em (i y) a equogpo de Ao

Ai' + ﬁ\f-t CX-y +Dx¢ ﬁy +€:=0




No sistema (X:y) temos o quaqan

y = XSin® 4y 030

(°3°. O qooq&o no sistemo G(.T,) seco

A'it-r 6‘\7‘+ 9_\_)79 + DX+ ﬁy’-c £:=0

0%

~—

(DQSG«I\\JO\\&V\.AO‘.
Ai' o 6\/t+ CX-y +Dx+ ﬁy +¢ =0

A(X 00 - Jsind) + B(Xsin® 4§ ws0) 4
+C(X 0P - § sind){(X35in® 4§ 00) +

+D-(X w0 - 5 s‘me)+ E-(’isiae +y wse) +Ff =0




A Koo - 2AZsin0w0:@ + A- Jsin®
+ E;-T(’&&&G-l-ZBYSsianse o} B-Btm‘e -
+ CXsin0ees® + CxG- 03(®) - CS‘saname

+DX 0 -DY siud+ EXsin® + E-F w0 + F-0

) a -
(AwSO+ Bsin® + C-Sinewse') )(L 4

-t
+ (Asn® + Beg® -Csindw®) Y+

4 [7-8'“\9ws9(3-l\) + C. ws('le)]gzj +

4+ (Dws© + Esin® ) X

4+ (-Dswd + E-oos‘a)j

+ € =0




AX + B+ CZj + DR+ Ey+F = O
3@,(0

(\‘ = (Ams‘%-& Bsin® + C-ssnewse)

(Asi&e + Bews® - C-&inews‘a)

[Qs'w\Qwse(B-A) + C. cos('le)]

(Dws®© + ESine)

(-D-sm® + E-0)

¢

L‘-J) C«\ = O .. Qs'w\QwsB(B-A) o C-Oos(’le):o

C
(A-8)

Siﬂue)(s-(\) e-(C- 005(19) . | ton (29) z




A’ = (AwSO4 BsiN® + CSinDosd )

8' = (Asin® + Bwsd - CSindwsd)

4
(—’b

——
A+ ' - MsuCeuos‘e) + 8 (sm‘ewos‘e)

4

A4BR = a48 invotionte

A' = (AwSD+ BN + C5inD0sO)

- (As&&e + s ® -c-sanawsa)

= A ws(®) - Beos(20) + C-3in(29)

A+ 8

(A-8) os(28) + C-sinl29)

/




EXemelo 04

Qual ¢ & Omice deserite ?do- equacoo

lei—fﬁ)(j +55- qQ:0 °

—R..' L|X1+5:,‘-'EXJ - ‘i c O ?

() tebe) S . £ . &

(R-8) 4-5

ton (29) = N3 : 20 = 6O I ©:30

() AX'+ BY'+ CXy + DR+ gy +€ -0
3@\‘0




A+ B = 445

(A-8) ws(20) + C-sinl29)

1 [ A48 =9
“1~L - ﬁ% | ﬂ\-s\ ==-1

T




EXEMPLO 02 (ITA 2003)

Calcle o areo do P\.‘Jov\o - Sitvedo no primeiro
gt.w.dmn-\o. - que © delimitode pelos @ixos

(pordencados @ QdO W\')U“‘lo

{yr e R | 3%+ 2y +5xy-x -8y +6 =0j.

R -

IN 4+ 1j‘+ SXy-q\( "8J +6 =©

3N+ 7-j‘+3¥j +2x‘\) -3x- bX - GJ-QJ +6 =©

3"(’(*3 ~1) -I-QJ(J-} X=-1) - G(X+J-1)=o

(x+y-1) (3x+2y-6) =0

i) x+y-1 =0 -'-(;,:-X-M‘

'u’)3x +24-6:0 [ y=-3x+3
r2









